
L'assistant à la preuve Coq,Le 
al
ul propositionnel Polyte
h Ni
e-SophiaDépartement informatiquePreuves de programmesSylvain LippiOn 
ommen
e par 
harger le paquet Utf8 a�n d'a�
her 
orre
tement les di�érents 
onne
-teurs logiques. Ne pas oublier la majus
ule en début de 
ommande et le point à la �n :Require Import Utf8.On dé
lare ensuite des variables propositionnelles :Variables A B C D: Prop.Exer
i
e 1 (implique) Prouver les théorèmes suivants :
A → A

(A → A) → (A → A)
(A → B) → (B → C) → (A → C)
(A → B → C) → (B → A → C)
(A → B) → A → C → B

(A → B) → (A → C) → (B → C → D) → A → D

((((A → B) → A) → A) → B) → BExer
i
e 2 (et) Prouver les théorèmes suivants :
A ∧B → B ∧A

(A ∧B) ∧ C → A ∧ (B ∧ C)
A ∧ (A → B) → B

(A ∧B → C) → (A → B → C)
(A → B → C) → (A ∧B → C)
(A → B) ∧ (C → D) ∧A ∧ C → B ∧DExer
i
e 3 (ou) Prouver les théorèmes suivants :
A ∨ B → B ∨ A

(A ∨ B) ∨ C → A ∨ (B ∨ C)
(A ∨ B → C) → (A → C) ∧ (B → C)Exer
i
e 4 (non) Prouver les théorèmes suivants :

¬(A ∧ ¬A)
¬¬(A ∨ ¬A)
(A ∨B) ∧ ¬A → B

A → ¬A → B



Exer
i
e 5 (J > K) Prouver les théorèmes suivants :
(B ∨ ¬A) → (A → B)
A → ¬¬A

(A → B) → ¬B → ¬A

(¬A ∨ ¬B) → ¬(A ∧ B)
A ∧ ¬B → ¬(A → B)Exer
i
e 6 (Equivalen
es) Réé
rire les théorèmes suivants sans le 
onne
teur ↔ et enfaire la preuve.
¬(A ∨B) ↔ ¬A ∧ ¬B

¬A ↔ ¬¬¬A


